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vorigen Jahre publizirte Prof. Zeuschner ein Evstes
Heft in Quart von neuen Spezies des Talragebirgs,
mit hochst interessanten Fermen von Terebratelo, gespal-
tene Ziweischaler bis znu*/, der ganzen Liinge. Alle reihen
sich der 7. diphya an, Die vierle Tafel enthitt Ammoniten,
deren auch die folgenden Hefte enthalten werden. Die Tafeln
sind treflich in Strassburg gearbeitet, der Druck polniscl:.

Noch zeigte Hr. Bergrath Haidinger durchsichtiges
explodirendes Papier, von Béttcher dargestellt, und von
Wahler ihm selbst mitgetheilt. Es ist wte sich letzterer
ausdriickt , das 1deal der Schiessbaumwolle.

Il. Spezielle Mittheilungen.

1. Ueber die Identitdt der collinear- und affin verwandden
Figoren mit den pyramidalen und prismatischen Schailten,

Von Simon Spitzer,

Seit den Zeiten Carnots haben einige Mathematiker
den Gesichtskreis der Elementar - Geometrie erweitert, uad
beschiiftigen stch mit aligemeinern Beziehungen riicksicll-
lich der Lage uad Stellung der Puncte und Linien in der
Ebene so wie im Raume, und fiihren neue und nmfassen-
dere Verwandschulten der Figuren auf, welche sie Col-
linearitit und AfMioitit benannten.

Denken wir uns zwei Systeme von Puncten A,B,C,D
uad a, b, c,d (Fig. 1) , wo jedem Puncte des einen Sy-

Fiks B stems 'ein Punc? im andern
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7 80 ncnnt man diese Systemc
h collincar-verwandd
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Verbinde ich daher die Puncte A und C, B, und D, so
cthalte ich einen Punct E, dessen entsprechender der Durch-
schnitt der ac unud bd ist, eben so wirde ich. wenn ich
AD und BC uiehe, im Durchschnitte dieser einen TPunct
erhalten, dessen entsprechender in ad und bc liegt. — Man
sieht hierans, dass eine gewisse Verwandtschaft zwischen
den Puncien beider Figuren da ist, vermige welcher zn
jedem beliebig gewiihiten Puncte der einen Figur ein ent-
sprechender in der andern gefunden werden kann.

Ich habe mich durch lingere Zeit mit diesem Gegen-
stande beschifligt, endlich den Standpunct verlassen, von
welchem wan denselben gewdhnlich betrachiet, und einen
neven gewihlt, der den natirlichen Zusammeuhnog der
beiden Systeme hochst einfach zeigt.

Es sey, nimlich (Fig.2) eine Pyramide, die durch zwei
beliebig gelegie Ebenen geschnitien wird,
s0 sind die Durchschniite der, aus dem
Scheite) gezogenen Strahlen mit den beiden
Ebenen, collinear verwandt, denn es ent-
spricht ja jedem Puncie a des einen Systems
ein Ponct A des zweilen, und liegen im er-
sten drei Puncte in einer Geraden. so gilt
diess auch fir das zweite System, folglich:
wenn man eine Pyramide durch was immer
fir zwei Ebenen schneidet, seyen sie paral-
lel oder nichit parasllel, so sind die dadusch
entstehenden Figuren collinear-verwandt, und diess ist
die von mir gefundene Erklirung der Collinearitiit.

Fig. 2.

Die Ebenen der beiden Systemc schneiden sich, die
Durchschnittslinie P S Fig. 3 (siche die folgende Seite)
entliilt Puncte, die beiden Systemen zugleich angehorig
sind, man nennt sie die Collineationsachse.

Legt man durch den Scheitel der Pyramide irgend eine
Ebene ARR‘, so schneirdet diese, sowoh! die Ebene 1
(in rs) als auch die Ebene II (in RR‘) in einander ent-
sprechenden Geraden, die verlingert sich ebenfalls schnei-
den miissen . und zwar in der Collineationsachse, weil nnr



diese jene Puncte enthilt, welche beiden Systemen zu-
gleich angehéren. — Nur zwei Ebenén gibt es, die nicht
beide Systeme schneidet, das sind diejenigen zwei Ebenen,
die auch durch den Scheitel der Pyramide gehen, und je
mit einem der Systeme parallel sind . B. B‘M N, die nur
die Ebene 11 in M N schneidet, man gennt diesen Schnitt
die Gegenachse, sie ist parallel mit der Collineationsuchse.

Zieht man imn Systeme I eine Reihe paralleler Geraden
ab, a‘b’, ... so sind die entsprechenden Geraden im andern
Systeme imm Allgemeincn nicht parallel, denn legt man
dorch jede derselben und durch den Scheitel der Pyrawide
Ebenen, welche sich alle in der Geraden AB (die durch
den Scheitel parallel zu den paralielen Geraden geht)
schneiden, und sucht man den Durchgangspunct B dieser
Geraden A B mit der Ebene des zweiten Systems, so er-
hilt man einen Punct, nach welchen die, den parallelen
Geraden des ersten Systems eutsprechenden Geraden con-
vergiren, weil jede Ebene, die durch den Scheitcl und eine
der Geraden a b, a’b’... durchgeht, auch durch den Punct
B gehen muss. — Aendert das System der parallelen Gerit-
den nach und nach seine Richtung, so wird auch die durch
den Scheite! der PPyramide gefiihrte Gerade ihre Richtung
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findern, nnd dic Ebene des zweiten Systemsin einer Folge
von Puncten schineiden, die in einer Geraden liegen, und
weleche , wie leicht einzusehen, die Gegenachse sclbst ist.
Liegen (Fig. 4) & Puncte des cinen Systems in einer
Geraden, so findet zwischen diesen und
den enteprechenden 4 Puncten des an-
dern Systems folgendes Gesetz statt:
ab ad _ AB _AD
¢b cd ~ CB CD
welches man auf folgende Art findet.
Man ziehe von O auf die Gerade ad
den senkrvechten Strahl O p, so bat man
aus dem Dreiecke ab O

¥Fig. .
(7

ab __ sinaOb __ a0.sinaOb
b} = XnOab _ 20.sin0Oab
a0sinaOb
—-——-6—;-—,

ab . a40.b0

107
woraus Saal = 0p

folgt.

Ganz dieselbe Beziehung iinden f{iivr jede andere zwei
Strahlen des Strahlhiischels 0,a, b, ¢, d nnd den ihnen
entsprechenden Abschnitten der Geraden ad statt, so dasx
wir demnach die Proportienen aufstellen kinnen:

ah 20.b0 ; ad 0.0
D sina®h = 0p 3) sina0d . Op

cbh _b0.c0 e . c0.40
2) sincGb ~ Op 8 LR Op

duwreh Division von 1) durch 2) und 3) duvch 4) erhilt mam
ab sineOb __ a0 ad sincOd __ a0

9 Sk a0 AT 8
nack Gleichstellong der 5) und 6) und einfachen Transfor-
mation :

ab ad __ sin aOb sin 404

cb “cd = sin cOb ' sin cOd”
Hierauvs sieht man, dass dieses Doppelverbiiltniss unah-
hiingig ist von der Liinge dee Strahlen. sondern bloss von
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der Grisse der Abschnitte ab, bc, und von dem Winkel,
den die Strahlen mit einander einschliessen, es muss daher:
AB AP _ sin AOB  sin AOD
CB CD ™ siuCOB’ sin COD
sein, und weil sinaQb=sin AOB, sin cOb=sin COB...
auch
ah ad AB AD
ch'ca Cp'en’

Man ist dadurch im Stande zn vier, in gerader Linie
liegenden Puncten A, B, €, D des einen Systems und
dreien a, b, ¢ des andern, den entsprechenden vierten durch
Rechnung zu finden, indem in der letzten Proportion bloss

Z-:unbekannt ist, daher gefunden werden kann, wodarch

b bestimmt ist.

Es seyen die beiden Systeme (Fig. 5) A, B, C, D
und a, b, c, d colli-
- B near verwandt, eo
—’J\*ﬂ sind auch E und e,
' \.. | Fundfentsprechen-
" de Puncte, und man
findet, zu jedem an-
¢ dern des einen Sy-
stems z. B. zu M
seinen entsprechen-
den im zweiten Sy-
F steme auf folgende
Art: Man verbinde E mit M, und ¥ mit M, so erhdlt man
die Puncte N und K, deren entsprechende n nnd k man nach
dem Vorhergehenden leicht finden kann, da je vier in
einer Geraden liegende Puncte des einen Systcms und die
drei entsprechenden des andern gegeben sind. Verbindet
man dann auch € mit n und f mit k, so ist im Durch-

schnitte dieser, der dem M entsprechende Punct m.

Wenn man iber derselben Grundfliiche zwei verschie-

dene Pyramiden lieschreibt, und heide dureh eine Ebene

schncidet, so sind die entstchenden Schnitte auch ceilinear
verwandt.
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Geht die P’yramide in ein Prisma jiber, d h. riickt der
Scheitel der Pyramide unendlich weit hinaus, und schneidet
man das Prisma ebenfalls durch zwei Ebenen, die parallel
oder nicht parallel seyn kinnen, so heisst die dadurch ent-
stehende Verwandtschaft der Figuren: A ffinitiit.

Es ist, wie man sieht, die Colltneation eine
Vervallgemeinerung der Aehnlichkeit, und die
Affinitit eine Verallgemeinerung der Coun-
gruenz, denn werden die zwei schneidenden
Ebenen parallel, so werden die collinearen Fi-
anreniihnlich, die affinen congruent.

2. Uther die Kreidefossilien von Nagerzany bei Lemberg,
Von Franz Ritter v. Haner

Mitgetheilt am 7. Mai 1847,

Noch vor wenigen Jahren war der ausscrordentliche
Reichthum der Galizischeo Kreideformation an Fossiiresten
so gut wie nicht bekannt; die wenigen Arten, die sich in
ilen Arbeiten von v. Liill angegeben finden, »cigen dass zur
Zeit als derselbe seine Forschungen iiber das Gulizische
und Podolische Becken veriffentlichte *), noch sehr wenige
Nachsuchungen nach denselben angestellt worden warce.
In den letzten Jahren aber wurden besonders durch die
Bemithungen der Herren Ritter v. 8Sacher-Masoch, Ap-
pellationsrath Nechay und Prof. Dr. R. Kner, cine grosse
Anzahl von sehr interessanten und zum Theil ganz neuen
Formen in der niichsten Ungebung von Lemberg besonders
bei Nagorzany aufgesammelt. Im Jahre 1843 sendete Herr
Gubernialrath v. Sacher eine sehr schine Suite derselben
an das k. k. montsnistische Museum, und eine noch voll-

*) Memoives e 1a sutiété geologique de France 1, p. 45,
Foevage der Naduewisseaselniten in Wiea, 11 43 28



